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分數計算

組員：

TKU92A08 游憶如

TKU92A09 陳美蓮

壹､擴分、約分；分數的比較

一、數學結構
學生在此時已累積相當多處理等值分數的經驗，在之前的課程中也已察覺等值分數的遞移關係，此部分則是讓學生學習，如何將兩個不同分母的分數，透過約分及擴分的方法，變為同分母的分數，再以此基礎加入異分母分數的比較。
二、認知結構與教學策略

(1)擴分

認知結構
等值分數的不同記法原本就是透過擴分或約分的數學則產生的，也就是任一個分數，分子、分母同乘(或除以)一個比1大的整數，即能產生一系列的等值分數。在之前的課程中，學生認識等值分數之間的等價關係時，是以圖或實務操作的方式讓他了解，並且只記錄結果(如
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)，而沒有寫出其演變的過程。本單元此過程記錄下來，就產生了擴分與約分的程序。

藉由具體物或圖示的方式讓學生了解擴分時分子與分母需同乘一數
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P.S.帶分數的擴分也應與學生討論，整數部分是否也需要和分子、分母一起同乘一數。

例：1
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=1×2＋ EQ \f(1×2,3×2) （分母、分子同乘於2，所以整數也要乘於2？====＞錯的）

正確是1
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＝1× EQ \f(2,2) ＋ EQ \f(1×2,3×2) （分母、分子同乘於2，所以整數要乘於 EQ \f(2,2) ，即表示整數乘於1，任何數乘於1，還是本來的數，所以整數部分不必和分母、分子同乘一數。 EQ\f(1X2,3X2) 
教學策略

先複習之前的等值概念，再請他們觀察兩數之間的關係，讓他們自己發現擴分是由分子與分母共乘一數而得。

例如：
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；觀察得：分子是由2×2而得，分母是由5×2而得。
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 觀察得：分子是由5×3而得，分母是由8×3而得。

多舉幾個例子讓他們去歸納，之後再出幾個題目請他們擴分，做練習。

(2)約分

認知結構
在做擴分時，學生先從具體物與圖示中比較出個分數的等值關係(ex:
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與
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)，並學會擴分的概念；此時我們請學生將其中分子、分母較大之分數(
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)的單位量合併，形成與另一個分數同一單位量。接著我們要求學生將此一合併的過程記錄在算式當中(分母36÷2=18、分子12÷2=6)，並定義「把分數的分子和分母同除以一個相同的數，得到一個和原來分數相等的分數，這種方法叫作約分」。多做幾次之後，並讓學生觀察得知，所同除的整數必為分子與分母的公因數。

教學策略
將擴分的概念倒推回來，讓他們發現
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是2×2、5×2而得，而
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即4÷2、10÷2而得，了解其間的關係之後，再帶入最簡分數的概念。
例如：
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藉著一次又一次的約分最後得到
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，並不直接導入最大公因數的概念，因為這個概念此時對他們還太難，只讓他們去找分母跟分子的公因數。

(3)分數的比較

認知結構
用擴分或約分的方法使兩個異分母分數變成分母相同的分數，就是通分，也就是找出兩個分數的分母的公倍數作為新的分母。先讓學生複習同分分數大小的比較，此時學生可以只比較分子的大小即可。接著呈現個異分母分數，提問「只比較兩個分子，就可以知道哪個分數比較大嗎？」以澄清異分母分數比較時常見的錯誤。

接著教學生將分母變為相同再作比較，而新分數的分母可以由三種方式產生，一是直接將兩個分母相乘；二是找出兩分母的最小公倍數作為新的分母，三是找出兩分母的任一公倍數。我們並不限制學生當用何種方法，而是讓他自己找出最方便的方法。

教學策略
二顆蘋果，一人一顆哥哥吃了
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顆，弟弟吃了
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顆，誰吃得比較多？小明說是弟弟，對不對？理由是什麼？

如何比較兩個異分母的分數，讓小朋友先討論，讓他們自己發現，要在同一個基礎上(同分母)，才能做比較。最後才讓大家一起找出把兩分母變成相同數的方法，即通分。

貳、分數的加（減）法

一、數學結構

分數加（減）法與整數加法概念的觀點相同，分數加（減）法概念是指，對於一個一個各種類型的分數加（減）法問題，如同分母的加減、異分母的加減等不同題型，所引發一個一個的解題活動，而由這些解題活動所抽出的共同性質即是分數加（減）法概念。 

　　 

※分數加（減）法概念的本質
目標導向的發展式數學課程主張：分數加（減）法概念是指，對於一個一個各種類型的分數加（減）法問題，會引發一個一個的解題活動，而由這些解題活動所抽出的共同性質即是分數加（減）法概念。
※如何幫助形成與發展分數加（減）法概念
　　透過親自參與具體活動，讓學童親自參與具體活動或提供實例，而且學童能長久的記憶，是幫助學童建立表徵意義的方法。
二、認知結構與教學策略

分數加（減）法依解題類型分成兩類

1.同分母分數的加(減)

2.異分母分數的加減

1.同分母分數的加(減)

而觀念的順序是先對於真分數假分數與帶分數已經有了認識，才進入同分母分數的加減，而同分母分數計算的方式大略分成兩總類型：

(1) 同分母分數的加〈減〉不需進(退)位

認知結構

同分母的分數相加〈減〉 法，有共同的分母表示有相同的單位，而分子表示量的大小，所以當有相同單位時，只需將分子的部分相加，分數不進(退)位到整數的部分。

例如： EQ \f(1,6) ＋ EQ \f(4,6) ＝ EQ \f(5,6) （沒有超過 EQ \f(6,6) ，所以不需進位。）
教學策略

以同分母分數的加法為例，例如
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可以用我們選擇三張不同色的色紙，在開始分割活動中，我們先進行將二張色紙4等分的等分割活動，學生在4等分的等分割活動時，將二張色紙等分後裁開，另一張紙只要將折線畫上，不需裁開以作為對照使用，學童能在感官知覺上，同時看到一張完整色紙，與分割後的色紙塊， 能「看到」分量（一塊）為「1」單位量（一張），讓學生以一種顏色代表一個分數量，並將其分數量排到未裁開的色紙上，則可以知道當同分母時期時對應的是一個相同的單位量，而每一個分量也為相同。
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(2) 同分母分數的加〈減〉需進(退)位

認知結構

同分母的分數相加〈減〉 法，有共同的分母表示有相同的單位，而分子表示量的大小，所以當有相同單位時，只需將分子的部分相加，分數需進(退)位到整數的部分，使分數部分成為一個真分數。

例如： EQ \f(3,6)＋ EQ \f(4,6) ＝ EQ \f(7,6) （需進位）＝1 EQ \f(1,6) 
教學策略

以同分母分數的加法為例，例如：一又3/4+1/4可以用我們選擇三張不同色的色紙，在開始分割活動中，我們先進行將二張色紙4等分的等分割活動，學生在4等分的等分割活動時，將二張色紙等分後裁開，另一張紙只要將折線畫上，不需裁開因為題目中有一單位量為完整的，其餘分割後的色紙塊，在能「看到」分量（一塊）為「1」單位量（一張），讓學生以一種顏色代表一個分數量，並將其分數量排整齊，將每一個色塊若能拼湊成一完整單位量，就要將其完整排好，從這個動作讓學生了解到每一個小分量拼湊在一起，可以成一個完整的單位量，而有進(退)位的觀念

2.異分母分數的加減

對於對於真分數假分數與帶分數，和同分母分數的加減已經有了認識，以及約分、通分的方法作為先備知識，才可以順利進行異分母分數的加(減) ，而異分母分數計算的方式我大略分成兩總類型

(1) 異分母分數的加〈減〉不需進(退)位

認知結構

異分母的分數相加〈減〉法，對於不同的分母表示有不同的單位，而此時就是要將分母通分成一致的單位，當將單位換成一致時，則就成為同分母相加〈減〉了，所以當有相同單位時，只需將分子的部分相加，使分數部分成為一個真分數。

教學策略

以異分母分數的加法為例：老師先將透明的投影片切割相同大小的正方形，讓學生用筆畫出不同分量，並將所占的分量塗黑，再將投影片疊在一起，即可很清楚的看出通分後單位量變為多少，而實際占幾個分量。

(2) 異分母分數的加〈減〉需進(退)位

認知結構

異分母的分數相加〈減〉 法，對於不同的分母表示有不同的單位，而此時就是要將分母通分成一致的單位，當將單位換成一致時，則就成為同分母相加〈減〉了，所以當有相同單位時，只需將分子的部分相加，分數需進(退)位到整數的部分，使分數部分成為一個真分數。

教學策略

以異分母分數的加法為例：老師先將透明的投影片切割相同大小的正方形，讓學生用筆畫出不同分量，並將所占的分量塗黑，再將投影片疊在一起，即可很清楚的看出通分後單位量變為多少，而實際占幾個分量，若有重疊時，則是拼湊成一個完整的單位，此時則需用另一個完整的方形代表，從這個動作讓學生了解到每一個小分量拼湊在一起，可以成一個完整的單位量，而有進(退)位的觀念

參、分數的乘法

一、數學結構

在分數乘法計算上，則是指進行分數乘以整數、整數乘以分數、分數乘以分數的計算上。在分數乘以整數問題方面，是指在「單位分數的內容物為單一個物」或「單位分數的內容物為多個個物」的情境下解決問題；在整數乘以分數方面，是指在「單位分數的內容物為整數個物」、「其計算結果積為整數或分數」的情境下解決問題；在分數乘以分數方面，是指在「離散量、已度量化的連續量、或以『全部』為單位量」的情境下解決問題。藉由分數乘法類型，探討題意，嘗試解題，並利用分數的乘法算式填充題摘要記錄解題活動的與結果，其目的是用來記錄分數情境文字題，並不布純分數計算的算式填充題。

二、認知結構與教學策略

分數乘法依解題類型分成以下類別：
1. 分數的整數倍：單位分數的整數倍、真分數的整數倍、帶分數的整數倍。
2. 整數的分數倍：整數的單位分數倍、整數的真分數倍、整數的帶分數倍，其積數可能為整數或分數。
3. 分數的分數倍：單位分數的單位分數倍、單位分數的真分數倍、真分數的單分數倍、真分數的真分數倍。
(1)分數的整數倍

其活動順序由經驗單住分數乘以整數、真分數乘以整數到假分數乘以整數。問題情境由「單位分數的內容物為單一個物」的情境，擴展到「單位分數的內容物為多個個物」的情境。

認知結構

以能進行同分母分數合成為基礎，來進行分數的整數倍問題。此階段預期學童能用單位分量為被計數單位，來進行倍的活動，然後再用真分數詞或帶分數詞來描述倍的結果。而被乘數也由真分數擴展至帶分數。處理帶分數的整數倍問題時，需以帶分數的合成活動、真分數的整數倍活動以及單位分數與「1」單位間化聚活動為基礎。
教學策略

以離散量、單位分數內容物為多個個物的情境下，例如：一盒糖果有36顆，一個小朋友吃
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盒，４個小朋友共吃了幾盒？

由內容物觀點來進行解題：一個小朋友吃了
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盒，就是吃了8顆，4個小朋友共吃了32顆，而32顆是把一盒平分成9份中的8份，所以4個小朋友共吃了
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盒。

由分割份數觀點來進行解題：把一個小朋友吃了
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盒，看成吃了2個
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盒，而4個小朋友共吃了8個
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盒，所以4個小朋友共吃了
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盒。

(2)整數的分數倍

在「單位分數的內容物為整數個物」的情境下，進行整數的分數倍問題，其結果有二種，為整數（例如：20個糖果的
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是多少個糖果？）及非整數（例如：3個披薩的
[image: image34.wmf]8
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是多少披薩？）。一開始時把問題的答案限制在整數，先讓學生經驗整數的分數倍意義，之後再進入答案為分數的問題。其活動順序由經驗整數的單位分數倍、整數的真分數倍到整數的帶分數倍。

認知結構

學童在二年級時，就有處理倍的問題的經驗，但皆是整數倍的問題，在他們的印象中可能會認為積比被乘數大。為了與學童的舊經驗相結合，引入整數的分數倍問題時，先讓學童處理整數的帶分數倍問題，然後透過將帶分數逐次減1的方式，討論整數的分數倍問題的題意。

教學策略

以答案為分數的問題為例，例如：3個披薩的
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是多少披薩？

老師可以建立學生此解題經驗，將每個披薩都分成8份，得到共有24個
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，再將24個
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等分成8份，每份分得3個
[image: image38.wmf]8

1

，所以是
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個月餅。並要求在解題時，用有乘號的算式填充題，摘要記錄其解題過程與結果。

而在進行整數的帶分數問題時，則先解決整數的整數倍部份之後，進行分數倍部份，再將結果進行合併。
(3)分數的分數倍

在「離散量、已度量化的連續量、或以『全部』為單位量」的情境下進行分數的分數倍問題。其活動順序從單位分數的單位分數倍、單位分數倍的真分數倍、真分數的單位分數倍到真分數的真分數倍。在這過程中，學童先經驗單位分數內容物為整數個個物的活動，然後再繼續探討單位分數內容為非整數個個物情境下的分數的分數倍問題。
認知結構

必須以整數的分數倍經驗為基礎，再進行分數的分數倍問題。依五年級的學生的發展來說，題目必須限制單位分數內容物為整數個。從內容物觀點進行解題，對他們來說沒什麼困難，但是從等分割觀點來進行時，並非所有學生皆能了解，因此需以內容物觀點輔助說明。

教學策略

在離散量的情境下，進行單位分數的單位分數倍問題。例如：18個草莓裝一袋，
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袋的
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倍是多少袋？

由內容物觀點進行解題：
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袋的草莓有6個，6個的
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倍是1個，1個則表示
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袋。

由等分割份數觀點進行解題：
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袋是一袋平分成3袋中的一小袋，
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袋的
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倍是把3袋中的一小袋再分成6小袋，因此一袋共分成18小袋，18小袋中的一個是
[image: image48.wmf]18
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袋。

分數的除法

一、分數除法的教學順序
中年級的分數教材未涉及處理分數的除法問題。我們將高年級分數教材對除法問題的處理分成整數除以整數，結果為分數的除法問題；被除數或除數為分數的除法問題的分數除法算則來說明。教學活動的順序也是依此次序來編寫的。

（一）整數除以整數，結果為分數的除法問題
高年級的整數除以整數，結果為分數的除法教材主要如表八。

表八：高年級的整數除以整數，結果為分數的除法教材

	冊

別 
	單元別 
	活動別 
	教 學 活 動 內 容 

	9 
	5 
	9

10 
	在「連續量」或「單位分數的內容物為單一個物」的情境下，解決結果為真分數的整數除法問題，並用有除號的算式摘要記錄解題過程。 

	9 
	5 
	11

12 
	在「連續量」或「單位分數的內容物為單一個物」的情境下，解決結果為帶分數的整數除法問題，並用有除號的算式摘要記錄解題過程。 

	9 
	5 
	13 
	在「單位分數的內容物為單一個物」的情境下，用有除號的算式填充題記錄結果為分數的整數除法的問題，並用分數記錄解題結果。 

	10 
	1 
	4 
	在「單位分數的內容物為多個獨立個物」的情境下，解決結果為分數的整數除法問題，並用有除號的算式摘要記錄解題過程。 


註：以上各活動都在等分除的情境中進行。

由上表可以看出有關高年級的整數除以整數，結果為分數的除法問題的教材安排原則如下：

1.在分數的類別方面：先學「結果為真分數的整數除法問題」；再學「結果為帶分數的整數除法問題」。

2.在情境方面：先處理「連續量」或「單位分數的內容物為單一個物」的分數除法問題；再處理「單位分數的內容物為多個獨立個物」的分數除法問題。

3.在記錄方面：先要求學生用有除號的算式摘要記錄解題過程；再要求學生用有除號的算式填充題記錄問題並用分數記錄解題結果。

(二)被除數或除數為分數的除法問題
高年級的被除數或除數為分數的除法問題的教材主要如表九。

表九：高年級的被除數或除數為分數的除法問題的教材

	冊 

別 
	單元別 
	活動別 
	教 學 活 動 內 容 

	10 
	10 
	5

6 
	解決「除數為單位分數、真分數或帶分數，商數為整數，餘數為0或分數」的包含除問題，並用有除號的算式摘要記錄解題過程與結果。 

	11 
	4 
	9 
	解決「被除數是分數，除數是整數，商數為分數」的等分除的問題，並用有除號的算式摘要記錄解題過程與結果。 

	11 
	10 
	4 
	解決「除數為單位分數，商數為整數，餘數為0或分數」的異分母包含除問題，並用有除號的算式摘要記錄解題過程與結果。 

	11 
	12 
	1 
	在「除數為分數，商數為整數，有餘數」的分數除以分數的包含除的情境中，解決將餘數轉為除數的分數倍，而使商數成為分數的當量除問題。 

	11 
	14 
	4 
	解決「除數為分數，商數為分數」的當量除問題，並用有除號的算式摘要記錄解題過程與結果。 


由上表可以看出被除數或除數為分數的除法問題的教材的安排原則如下：

1.在分數的類別方面：先學除數為分數的問題；次學被除數為分數的問題；最後學分數除以分數的問題。先要求學生求商數和餘數；再要求學生將餘數轉為除數的分數倍。

2.在情境方面：除數為分數的問題以包含除或當量除的方式呈現；被除數為分數的問題以等分除或當量除的方式呈現。

本教材由單位量轉換觀點，來處理整數的除法問題的教材，在以「１」為原始原單位量情況下，包含除是新單位數未知的單位量轉換問題；等分除是新單位量未知的單位量轉換問題。換言之，單位量轉換觀點，將除法問題視為下列二個式子：

包含除：總量÷新單位量＝新單位數

等分除：總量÷新單位數＝新單位量

在一般的使用情境中，整數的除法可以用包含除或等分除的觀點來理解，但是將除法運算推廣至分數範圍時，上述的觀點已不足以說明除法的意義，例如：「 公尺長的鐵絲重3公斤，問一公尺長的鐵絲重多少公斤？」，這種問題可以透過除法運算來解決，「3÷ ＝15」，但是3公斤並不包含 公尺，所以無法用包含除的意義來解釋此算式；另一方面，將3公斤等分成 份，等分成不足1份，在解釋上也有困難，因為一旦等分，勢必分成整數份，而非分數份。又例如：「有19個蘋果，一人分 3個，全部分完，可以分給多少人？」，這個問題的答案是6人，使用包含除的語意，在解釋包含不足一個（例如：人）的意義時，亦發生困難。由於以上所述的困難，需要賦予新的除法意義，本教材選擇將原先單位量轉換的觀點，擴充為當量轉換的觀點，來彌補意義解釋上的不足。

使用當量轉換的觀點，「 公尺的鐵絲重3公斤」，並不是將鐵絲等分成非整數的份，而是以1公尺為單位，3公斤的鐵絲相當於 份（單位）；在「一人分得 3個蘋果，19個蘋果全部分完」的情況下，並不是19個蘋果包含了非整數的 份，而是以3個蘋果為1份（單位當量），19個蘋果分去3個的整數倍後剩下的1個，相當於分給 個人的蘋果數量，在這樣意義的擴充之下，原先的二個式子可以改寫為：

當量除：當量值÷單位當量＝當量數

或 當量值÷當量數＝單位當量

當量轉換觀點與單位量轉換觀點最大的差異在於：當量數不一定和新單位數一樣是計數測度（即整數）。當然，如果當量數恰好是整數時，例如：「2 公尺的鐵絲重 4公斤，1公尺的鐵絲重多少公斤？」或「18個蘋果，一人分得3個，全部分完，可以分給多少人？」，仍然可以用單位量轉換的觀點來理解，因此當量轉換觀點是單位量轉換觀點意義上的擴充。

將當量數由整數數值擴充至分數數值時，新單位量的操作方式產生質變。當量數為整數時，新單位量可以被重覆地製作，例如：「3公尺的5倍是多少公尺？」的問題，可以透過重覆製作5次的3公尺，加以合成，獲得15公尺；當量數擴充至分數範圍後，新單位量應被允許等分割，例如：「3公尺的 倍是多少公尺？」問題，在解題過程中，蘊涵了將3公尺進行三等分割的活動。

當量數為分數時，新單位量的意義亦產生質變，此時的當量數不會是計數測度，因為次數均為整數；而當量數應為一可被分割的測度，否則其數值不可能是分數數值；由於當量數是非計數測度的其他可分割測度，而新單位量則是一個單位的當量數（當量數為1時）下的量的測度值，以「2公尺的鐵絲重4公斤，1公尺的鐵絲重多少公斤？」為例，1公尺的鐵絲重2公斤，新單位量不再是2公斤，而應是2kg/m；以「一人分得3個蘋果」為例，新單位量應為3個／人。在1公尺的鐵絲重2公斤的例子中，1公尺是一個單位的當量測度，而2公斤則是此單位下的量的測度值，因為新單位量是１個當量數測度下的量的測度，故而稱之為單位當量。相對地，在 公尺的鐵絲重3公斤的例子下，可以說 個當量數下的當量值為 3公斤。由上述的討論中，亦可看出單位當量事實上是兩個測度所聯合的量，其本質是比值，或是密度。

3.在記錄方面：都只要求學生用有除號的算式摘要記錄解題過程與結果。

二、認知結構與教學策略

(1)整數除以整數，結果為分數的除法問題。
認知結構 

先前學童巳有真分數、假分數、帶分數的認識及約分、擴分、通分的意義及計算方法。透過整數除以整數，讓學童了解除數是分數的意義。

教學策略 

(1)在分數的類別方面：先學「結果為真分數的整數除法問題」 (如:3÷5=
[image: image49.wmf]5
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)；
  再學「結果為帶分數的整數除法問題」 (如:6÷5=
[image: image50.wmf]6
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)。
(2)在情境方面：先處理「連續量」或「單位分數的內容物為單一個物」的分數除法問題；再處理「單位分數的內容物為多個獨立個物」的分數除法問題。
(3)在記錄方面：先要求學生用有除號的算式摘要記錄解題過程；再要求學生用有除號的算式填充題記錄問題並用分數記錄解題結果。

例1. 有一籃20顆的草莓，要分給40個小朋友吃，一個小朋友可以吃到幾顆草莓呢？

例2. 將3公升的水倒入容量5公升的水桶，水占水桶的幾分之幾？

[image: image1.wmf]3
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　　3公升　　　　　　　　　　5公升

(2)整數除分數。
認知結構 

被除數或除數分數的除法問題的教材的安排原則如下：
在分數的類別方面：先學除數為分數的問題；次學被除數為分數的問題；最後學分數除以分數的問題。先要求學生求商數和餘數；現要求學生將餘數轉為除數的分數倍。

( 即先學 整數÷分數= 分數     分數÷整數= 分數    分數÷分數= 分數  )

教學策略 

學童有了整數除以整數，結果為分數的概念之後，將除數改成分數，讓學童了解整數除分數的計算。在剛開始建立觀念時，可拿一個蘋果，切成４等分，告訴他們，一等分蘋果要５元，那整個蘋果要花多少元？

5÷
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5元佔
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有了基本的概念後，再教分子大於1的計算。如：小明買了
[image: image54.wmf]5
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公斤的餅乾，花了48元，餅乾1公斤多少錢？


                     全部是1公斤
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公斤

 48÷
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(3)分數除以整數。
認知結構 

分數除以整數的計算，利用整數的除法為基礎，將被除數擴展為分數，來了解其意義。

教學策略 

分數除以整數計算的重點是：

(1) 以被除數的分母乘以除數的整數。

(2) 被除數如果是帶分數時，可以先改為假分數再計算。

(3) 在計算時，能夠先約分的可先約分。
上述(1)，除法中要被除數的「分母和整數相乘」，學童較不易了解。因此在教授時，可反覆利用摺紙的操作加上圖解，使學童能充分理解。

如：將1張紙的
[image: image57.wmf]5
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等分，分成2分，每分為原來紙的幾分之幾？
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(4)分數除以分數。
認知結構 

先前學童巳有「除數為分數， 商數為整數， 餘數為0或分數」的包含除的概念，且限制被除數如果是分數，被除數與除數必須為同分母。(如：
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= 2)學童進行含除問題此活動之前的主要相關經驗，有下列兩類：

1. 解決整數範圍內包含除問題的經驗

2. 解決同分母分數的合成、分解或分數的整數倍問題的經驗。

教學策略 

在解決包含除的問題上，學童已累積相當多的整數除法經驗。由於包含除情境的特性，學童易於使用「從總量（被除數）中逐次減去分量（除數）」解決問題，或進一步使用「混合乘法與減法算式，描述除法的解題過程。

首先安排同分母的真分數除以真分數，如
[image: image65.wmf]7
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。以單位分數的觀點來看，
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表示有6個
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，
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表示有3個
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。如以文字敘述，
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就成為「6個
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除以3個1/7」，利用包含除的事實指導
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的商等於6÷3的商。
之後再指導異分母的真分數除以真分數，如
[image: image76.wmf]9
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[image: image77.wmf]5
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。學童根據之前的經驗知道可以將被除數和除數化成同分母，再找出單位分數，然後就可用整數除以整數的方式來計算。最後才歸納出分數除以分數等於被除數乘以除數的倒數。

在學童具有上述經驗的基礎上，解決本單元的問題，如「米缸裡有10公斤的米，把
[image: image78.wmf]3
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公斤的米分裝成一包，儘量分裝完，可以裝成幾包？剩下多少公斤？」，有二個基本策略：

1. 是「從總量中逐次減去分量」的策略

2. 是「使用分量的整數倍累積逼近總量」的策略。

伍、分數的迷思概念

1.對分數的抽象概念無法確切掌握

例如:我的存款的兩倍是你的存款的三倍或你的身高是我的書櫃的一又二分之一倍

2.等分的問題
學生對「連續量」和「離散量」的題目感到困難，尤其在「離散量」中會出現兩個單位（整體的1和內容物的1），學習時容易產生混淆。

3.分數的加法

當
[image: image79.wmf]3
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+
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時，原本會等於
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，但學生常只會記的將分母擴分，而忘記將分子一起擴分，寫成
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。

4.「異分母分數加減」 

如


[image: image85.wmf]5
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+
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學生會作
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 EMBED Equation.3  [image: image91.wmf] 
或是答
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=2〈學生答自己加自己就是兩個自己〉

5.分數的乘除計算有困難

Ex：
[image: image94.wmf]3
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＝？
    學生不明白為什麼「÷」變成「×」，後面的分數則要「上下顛倒」。

Ex：
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6.分數的乘法

對於分數的乘法，無法理解整數是要乘以分子，有些同學會連分子和分母同時乘，例如：5×
[image: image98.wmf]5
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＝
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7.分數的比大小

學生比較無法了解為什麼雖然同分子數，但分母越大，分數的值卻越小。

例如：
[image: image100.wmf]4
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1. http://www.naer.edu.tw/4/index.htm 國立教育研究院 國小數學教材分析

2. http://203.71.238.183/ 林宜臻的數學園地

3.　http://content.edu.tw　　呂玉琴分數的四則運算與等值分數的設計摘要
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